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QUESITO 2

Nello spazio riferito a un sistema di coordinate cartesiane Oxyz, sono dati il punto
A(1,0,2) e la retta r definita dalle seguenti equazioni

X = t
y= 2t—1
z= —t+3

Si richiede di

a) Determinare I'equazione del piano perpendicolare a r e passante per A
b) Calcolare la distanza tra le rette r ed s, dove s & la retta parallelaad r e
passante per A

Soluzione
a) Lequazione di un generico piano passante per il punto A4 e
alx—1)+b(y—0)+c(z—-2)=0.

Laterna (a, b, ¢) & proporzionale allaterna dei parametri direttori della normale( che
deve coincidere con laretta r):(1,2,—1).

Pertanto l'equazione del piano richiestoe (x —1)+2(y—-0)—(z—-2)=0
owero x+2y—z+1=0.

b) La distanza tra le due rette parallele corrisponde alla distanza tra i due punti
di intersezione di ciascuna retta sullo stesso piano perpendicolare a entrambe.
(ricordiamo che ciascuna retta e perpendicolare ad ogni retta del piano
passante per il suo piede)
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In questo caso basta determinare il punto B di intersezione tra la retta r e il piano
precedentemente determinato e calcolare la distanza AB.

Il punto di incontro retta-piano si determina imponendo al piano il passaggio
per il generico punto della retta
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Distanza AB = 5+5+6'3
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  a  ( x − 1 ) + b  ( y − 0 ) + c  ( z − 2 ) = 0


   ( a , b , c )


      r )  


   ( 1 , 2 , − 1 ) .


   ( 𝒙 − 𝟏 ) + 𝟐  ( 𝒚 − 𝟎 ) −  ( 𝒛 − 𝟐 ) = 𝟎


    𝒙 + 𝟐 𝒚 − 𝒛 + 𝟏 = 𝟎 .
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  𝒕 + 𝟒 𝒕 − 𝟐 + 𝒕 − 𝟑 + 𝟏 = 𝟎 →         𝟔 𝒕 = 𝟒 → 𝒕 =   𝟐  𝟑


  B  {    𝒙 =    𝟐  𝟑   𝒚 =    𝟏  𝟑   𝒛 =    𝟕  𝟑


  B  {    𝒙 =    𝟐  𝟑   𝒚 =    𝟏  𝟑   𝒛 =    𝟕  𝟑


    𝑨 𝑩 -   =    𝟏  𝟗 +   𝟏  𝟗 +   𝟏  𝟗


     𝟑  𝟑

