Quesito 6 Straordinaria 2026 Soluzione di Adriana Lanza

Quesito 6

Assegnatalacurvay = 2 + (x + 2k)e'™, determinare il valore del parametro reale k in
modo che la retta tangente nel suo punto di flesso passi peril punto P(1; 2).

Soluzione
Anche se nonrichiesto in modo esplicito, studiamo ’'andamento della funzione
y(x) = 2 + (x + 2k)e'™ alvariare dl parametro k
Segno della derivata prima e second
y'(x)=el™*— (x + 2k)et™* =e1™*(1—x—-2k) >0 -
1—x—2k>0 essendoel™ >0 Vx
y'(x)=0 perx=1-2k
y'(x) >0 perx<1-2k
y'(x) <0 perx>1-2k
y(x) e crescente per x < 1 — 2k, decrescente perx > 1 — 2k
Il punto M di coordinate (1 — 2k ; 2 + e?¥) & massimo relativo
Segno della derivata seconda

y'(x)=— (1—x— 2k)et™ el =el™*(—1+x+2k—1)= e?™*(-2+x+2k) >0 >
x=>2-2k

y'(x) =0 perx =2 -2k

y'(x) >0 perx>2-2k

y'(x) <0 perx<2-2k

y(x) & concava per x < 2 — 2k, convessa perx = 2 — 2k

ILpunto F dicoordinate (2 —2k; 2 + 2e?*~1) & punto di flesso

Il coefficiente angolare della tangente inflessionale & ugualea y’(2 — 2k) = —e?*"lelasua
equazione €
y— 2—2e*1 =—e2k"1(x — 2 4+ 2k)
=1
Sostituendo {; _ 5 luguaglianza —2e?%k1 = —e2k=1(2k — 1) risulta verificata se

—2=—R2k—-1) >3 =2k essendoe?*1 %0 Vk

ILvalore del parametro reale k in corrispondenza del quale la retta tangente nel punto F

passaperilpunto P(1; 2)e k= %
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L’equazione della curva assume laforma y(x) = 2 + (x + 3)el™
il punto F ha coordinate (—1; 2 + 2e?)
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  𝒙 ≥ 𝟐 − 𝟐 𝒌


    y  ′ ′  ( x ) = 0


  𝒑 𝒆 𝒓   𝒙 = 𝟐 − 𝟐 𝒌


    y  ′ ′  ( x ) > 𝟎           𝒑 𝒆 𝒓   𝒙 > 𝟐 − 𝟐 𝒌
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   ( 𝟐 − 𝟐 𝒌   ;   𝟐 + 𝟐   𝒆  𝟐 𝒌 − 𝟏 )


    y ′  ( 2 − 2 k )   = −   e  2 k − 1


  y −   𝟐 − 𝟐   𝒆  𝟐 𝒌 − 𝟏


  −   e  2 k − 1  ( x − 2 + 2 k )


   {    x = 1   y = 2


  − 2   e  2 k − 1 = −   e  2 k − 1  ( 2 k − 1 )


  − 2 = −  ( 2 k − 1 ) → 3 = 2 k


    e  2 k − 1 ≠ 0     ∀ k
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